
94 5. Les types de données dynamiquespremiers termes de u, 'est-à-dire si pour tout i, i est dans le domaine de v siet seulement si i + n est dans le domaine de u et vi = ui+n.Une liste est dite rationnelle si elle n'a qu'un nombre �ni de sous-listes. Parexemple la liste 4, 4, 4, 4, 4, ... est rationnelle, ainsi que la liste 4, 5,4, 5, 4, 5, 4, 5, 4, 5, ... ou la liste 1, 2, 3, 4, 5, 4, 5, 4, 5, 4,5, 4, 5, .... mais pas la liste 3, 1, 4, 1, 5, 9, 2, 6, 5, 3, 5, 8, 9,... Il n'est pas di�ile de démontrer qu'une liste est rationnelle si elle est �nieou in�nie et périodique à partir d'un ertain rang, et que, de e fait, la listedes déimales d'un réel est rationnelle si e réel est rationnel. On peut montrerque l'ensemble des listes rationnelles est aussi une solution de l'équation List= {null} ⊎ (int × List). C'est et ensemble, et non l'ensemble des listes�nies, que la délaration du type List dé�nit. Le nombre minimal de ellulespour onstruire une liste est le nombre de ses sous-listes distintes.Cette notion de liste rationnelle peut se généraliser à n'importe quel typeréursif et on montre, de même, que les valeurs d'un tel type sont les valeursrationnelles.Certains programmeurs hoisissent de ne jamais onstruire d'objets in�nis.Certains langages de programmation ne permettent pas la onstrution de telsobjets. Par exemple, si l'on ajoute au noyau fontionnel de Java le onstruteurbinaire pour les listes, on ne peut pas onstruire de listes in�nies, puisque dansune expression new List(x,l); l'objet l doit être déjà onstruit.Il est important de savoir quelle onvention on hoisit : autoriser ou interdirela onstrution d'objets in�nis, ar la fontionstati int somme (final List l) {if (l == null) return 0;return l.hd + somme(l.tl);}termine si on ne l'applique qu'à des listes �nies, mais pas si on l'applique à deslistes in�nies.Exerie 5.2Érire une fontion qui teste si une liste rationnelle est �nie ou in�nie.5.2 Les types disjontifsBien souvent, on veut dé�nir un type, non omme un produit artésien,mais omme une union disjointe de produits artésiens. Par exemple, ommenous l'avons vu, le type List se dé�nit, non omme le produit artésien int


