
32 1. La logique des prédiatson assoie un symbole de fontion f ′ d'arité n et à haque symbole de prédiat
P d'arité (s1, . . . , sn), on assoie un symbole de prédiat P ′ d'arité n. Pourhaque sorte s, on introduit un symbole de prédiat unaire Ss. On traduit alorsles termes et les propositions de la manière suivante� |x| = x,� |f(t1, . . . , tn)| = f ′(|t1|, . . . , |tn|),� |P (t1, . . . , tn)| = P ′(|t1|, . . . , |tn|),� |⊤| = ⊤,� |⊥| = ⊥,� |¬A| = ¬|A|,� |A ∧ B| = |A| ∧ |B|, |A ∨ B| = |A| ∨ |B|, |A ⇒ B| = |A| ⇒ |B|,� |∀sx A| = ∀x (Ss(x) ⇒ |A|), |∃sx A| = ∃x (Ss(x) ∧ |A|).On traduit une théorie en traduisant haque axiome et en ajoutant pourhaque sorte s l'axiome

∃x Ss(x)et pour haque symbole de fontion f d'arité (s1, . . . , sn, s′) l'axiome
∀x1 . . .∀xn ((Ss1

(x1) ∧ . . . ∧ Ssn
(xn)) ⇒ (Ss′(f ′(x1, . . . , xn))))Soit T ′ la théorie formée pour haque variable de sorte s de l'axiome Ss(x).Montrer que si le terme t a la sorte s, alors la proposition Ss(|t|) est démontrabledans la théorie |T |, T ′.Montrer que si la proposition A est démontrable dans la théorie T , alors laproposition |A| est démontrable dans la théorie |T |, T ′.Montrer que si la proposition lose A est démontrable dans la théorie T ,alors la proposition |A| est démontrable dans la théorie |T |.1.5 Des exemples de théoriesDé�nition 1.31 (Les axiomes de l'égalité)Soit un langage ontenant des prédiats =s de sorte (s, s) pour ertaines sortes

s. Les axiomes de l'égalité pour e langage sont les suivants. Pour haque sorte
s ayant un symbole d'égalité, l'axiome d'identité

∀sx (x =s x)Pour haque symbole de fontion f d'arité (s1, . . . , sn, s′) telle que la sorte s′ait un symbole d'égalité et haque entier i tel que la sorte si ait un symboled'égalité de l'axiome
∀x1 . . . ∀xi∀x′

i
. . . ∀xn (xi =si

x′

i
⇒ f(x1, . . . , xi, . . . , xn) =s′ f(x1, . . . , x

′

i
, . . . , xn))


