
172 6. La démonstration automatiqueun terme dans un ensemble in�ni. On introduit don un autre ensemble derègles appelé règles de résolution.Soit E un ensemble de lauses, on onsidère l'ensemble de lauses G indu-tivement dé�ni par les deux règles suivantes� si C appartient à E, alors C appartient à G,� si C ∪ {A1, . . . , An} et C′ ∪ {¬B1, . . . ,¬Bm} sont deux lauses de Gdans lesquelles on a renommé les variables de manière à e qu'elles nepartagent pas de variables, et σ est une solution prinipale du problèmed'uni�ation A1 = . . . = An = B1 = . . . = Bm, alors la lause σ(C ∪ C′)appartient à G.On érit E →֒ C pour exprimer que C appartient à l'ensemble G.Soit E l'ensemble de lause de la question (1.). Donner une dérivation de
E →֒ ∅.Soit E l'ensemble de lauses. Montrer que si E →֒ D, alors E ; D. Montrerque si E →֒ ∅, alors E ; ∅.Montrer que s'il existe un ensemble E′ ontenant des lauses de la forme
σC, où C est une lause de E et σ une substitution, tel que E′

; D′, alorsil existe une lause D et une substitution τ telle que E →֒ D et D′ = τD.Montrer que si E ; ∅, alors E →֒ ∅.Soit E un ensemble de lauses. Montrer que E ; ∅ si et seulement si
E →֒ ∅.Soit A une proposition et C1, . . . , Cn un ensemble de lauses, tel que le sé-quent ⊢ A soit démontrable si et seulement si le séquent ∀C1, . . . ,∀Cn ⊢ estdémontrable. Montrer que le séquent ⊢ A est démontrable si et seulementsi C1, . . . , Cn →֒ ∅.6. Érire un programme de reherhe de démonstrations utilisant la résolution.


