
158 6. La démonstration automatique� Si la dernière règle de π est la règle axiome, alors le multiensemble ∆ontient la proposition A. Le séquent Γ ′
⊢ Am, ∆′ a une démonstrationet, d'après la proposition 6.1, le séquent Γ, Γ ′

⊢ Am, ∆, ∆′ également. Àpartir de ette démonstration, on onstruit une démonstration du séquent
Γ, Γ ′

⊢ ∆, ∆′ ave la règle ontration-droite. On proède de même si ladernière règle de π′ est la règle axiome.� Si la dernière règle de π ou elle de π′ est une règle de ontration, onapplique l'hypothèse de réurrene.� Dans les autres as, si la dernière règle de π est la règle ∧-gauhe, alors
A = (B ∧ C) et la dernière règle de π′ est la règle ∧-droite. Don π a laforme

ρ

Γ, An−1, B, C ⊢ ∆
∧-gauhe

Γ, An−1, B ∧ C ⊢ ∆et π′ la forme
ρ′
1

Γ ′
⊢ B, Am−1, ∆′

ρ′
2

Γ ′
⊢ C, Am−1, ∆′

∧-droite
Γ ′

⊢ B ∧ C, Am−1, ∆′L'hypothèse de réurrene, appliquée à π et ρ′
1
, puis à π et ρ′

2
et en�n à ρet π′ donne une démonstration de Γ, Γ ′

⊢ B, ∆, ∆′, de Γ, Γ ′
⊢ C, ∆, ∆′ etde Γ, Γ ′, B, C ⊢ ∆, ∆′. L'hypothèse de réurrene appliquée à B et C etles règles de ontration donnent une démonstration de Γ, Γ ′, C ⊢ ∆, ∆′puis de Γ, Γ ′

⊢ ∆, ∆′.� Si la dernière règle de π est la règle ∨-gauhe, alors A = (B ∨ C) et ladernière règle de π′ est la règle ∨-droite. Don π a la forme
ρ1

Γ, An−1, B ⊢ ∆

ρ2

Γ, An−1, C ⊢ ∆
∨-gauhe

Γ, An−1, B ∨ C ⊢ ∆et π′ la forme
ρ′

Γ ′
⊢ B, C, Am−1, ∆′

∨-droite
Γ ′

⊢ B ∨ C, Am−1, ∆′L'hypothèse de réurrene, appliquée à π et ρ′, puis à ρ1 et π′ et en�n à ρ2et π′ donne une démonstration de Γ, Γ ′
⊢ B, C, ∆, ∆′, de Γ, Γ ′, B ⊢ ∆, ∆′et de Γ, Γ ′, C ⊢ ∆, ∆′. L'hypothèse de réurrene appliquée à B et C etles règles de ontration donnent une démonstration de Γ, Γ ′

⊢ C, ∆, ∆′puis de Γ, Γ ′
⊢ ∆, ∆′.


