
6.1 Le alul des séquents 155alors, par hypothèse de réurrene et d'après la proposition 1.13, le sé-quent Γ ′, A ∧ B, A, B ⊢ ⊥, ∆ est démontrable dans le système D′. Lesséquents Γ ′, A∧B, B ⊢ A,⊥, ∆ et Γ ′, A∧B ⊢ B,⊥, ∆ sont démontrablesave les règles axiome et ∧-élim. Le séquent Γ ′, A ∧ B ⊢ ⊥, ∆ est dondémontrable d'après la proposition 6.3.� Si ette démonstration a la forme
π1

Γ ′, A ⊢ ∆

π2

Γ ′, B ⊢ ∆
∨-gauhe

Γ ′, A ∨ B ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene et d'après la proposition 1.13, les sé-quents Γ ′, A∨B, A ⊢ ⊥, ∆ et Γ ′, A∨B, B ⊢ ⊥, ∆ sont démontrables dansle système D′. Le séquent Γ ′, A ∨ B ⊢ ⊥, ∆ est don démontrable aveles règles axiome et ∨-élim.� Si ette démonstration a la forme
π1

Γ ′
⊢ A, ∆

π2

Γ ′, B ⊢ ∆
⇒-gauhe

Γ ′, A ⇒ B ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene et d'après la proposition 1.13, les sé-quents Γ ′, A ⇒ B ⊢ ⊥, A, B, ∆ et Γ ′, A ⇒ B, B ⊢ ⊥, ∆ sont démon-trables dans le système D′. Le séquent Γ ′, A, A ⇒ B ⊢ B,⊥, ∆ est dé-montrable ave les règles axiome et ⇒-élim. Le séquent Γ ′, A ⇒ B ⊢ ⊥, ∆est don démontrable d'après la proposition 6.3.� Si ette démonstration a la forme
π

Γ ′
⊢ A, ∆

¬-gauhe
Γ ′,¬A ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene et d'après la proposition 1.13, le sé-quent Γ ′,¬A ⊢ ⊥, A, ∆ est démontrable dans le système D′. Le séquent

Γ ′,¬A, A ⊢ ⊥, ∆ est démontrable ave les règles axiome et ¬-élim. Leséquent Γ ′,¬A ⊢ ⊥, ∆ est don démontrable d'après la proposition 6.3.� Si ette démonstration a la forme
π

Γ ′, (t/x)A ⊢ ∆
∀-gauhe

Γ ′, ∀x A ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene et d'après la proposition 1.13, le sé-quent Γ ′, ∀x A, (t/x)A ⊢ ⊥, ∆ est démontrable dans le système D′. Leséquent Γ ′, ∀x A ⊢ (t/x)A,⊥, ∆ est démontrable ave les règles axiomeet ∀-élim. Le séquent Γ ′, ∀x A ⊢ ⊥, ∆ est don démontrable d'après laproposition 6.3.


