
154 6. La démonstration automatiqueProposition 6.4Si le séquent Γ ⊢ A est démontrable en alul des séquents, alors il est démon-trable dans le système D′.Démonstration. On montre que si le séquent Γ ⊢ ∆ est démontrable en aluldes séquents, alors le séquent Γ ⊢ ⊥, ∆ est démontrable dans le système D′.Le résultat en déoule ar si le séquent Γ ⊢ ⊥, A a une démonstration π dansle système D′, alors le séquent Γ ⊢ A a la démonstration
π

Γ ⊢ ⊥, A
⊥-élim

Γ ⊢ A, A ontration
Γ ⊢ ALa démonstration proède par réurrene sur la struture de la démonstrationdu séquent Γ ⊢ ∆ dans le alul des séquents.� Si ette démonstration a la forme

π1

Γ ⊢ A, ∆

π2

Γ, A ⊢ ∆ oupure
Γ ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene, les séquents Γ ⊢ ⊥, A, ∆ et Γ, A ⊢

⊥, ∆ sont démontrables dans le système D′. Le séquent Γ ⊢ ⊥, ∆ estdon démontrable d'après la proposition 6.3.� Si ette démonstration a la forme
π1

Γ ′, A, A ⊢ ∆ ontration-gauhe
Γ ′, A ⊢ ∆alors, par hypothèse de réurrene, le séquent Γ ′, A, A ⊢ ⊥, ∆ a une dé-monstration dans le système D′. On montre par réurrene sur la stru-ture de ette démonstration que le séquent Γ ′, A ⊢ ⊥, ∆ a une démons-tration dans le système D′.� Si ette démonstration a la forme

⊥-gauhe
Γ ′,⊥ ⊢ ∆alors, le séquent Γ ′,⊥ ⊢ ⊥, ∆ est démontrable dans le système D′ avela règle axiome.� Si ette démonstration a la forme

π

Γ ′, A, B ⊢ ∆
∧-gauhe

Γ ′, A ∧ B ⊢ ∆


