
6.1 Le alul des séquents 147Ainsi, quand on herhe à démontrer le séquent P ∧ Q ⊢ P , rien n'indiquequ'il faut utiliser la règle ∧-élim ni qu'il faut hoisir B = Q pour obtenir ladémonstration axiome
P ∧ Q ⊢ P ∧ Q

∧-élim
P ∧ Q ⊢ P6.1.2 Les règles du alul des séquentsLa dédution naturelle permet d'exploiter la forme de la onlusion du sé-quent pour guider le hoix des règles d'introdution. En revanhe, elle ne permetpas d'utiliser elle des hypothèses pour guider le hoix des règles d'élimination.L'idée du alul des séquents est de onserver les règles d'introdution de la dé-dution naturelle, désormais appelées règles droites, et de remplaer les règlesd'élimination par des règles d'introdution sur les hypothèses du séquent : lesrègles gauhes. Par exemple, la règle ∧-élim est remplaée par la règle
Γ, A, B ⊢ ∆

∧-gauhe
Γ, A ∧ B ⊢ ∆Ainsi, le séquent P ∧ Q ⊢ P a une démonstration tout à fait di�érente de sadémonstration en dédution naturelle axiome

P, Q ⊢ P
∧-gauhe

P ∧ Q ⊢ Pet lors de la reherhe d'une démonstration de e séquent, la forme de l'hy-pothèse P ∧ Q permet de guider le hoix de la règle gauhe. Chaque règled'élimination de la dédution naturelle peut, de même, être remplaée par unerègle gauhe
⊥-gauhe

Γ,⊥ ⊢ ∆

Γ, A ⊢ ∆ Γ, B ⊢ ∆
∨-gauhe

Γ, A ∨ B ⊢ ∆

Γ ⊢ A, ∆ Γ, B ⊢ ∆
⇒-gauhe

Γ, A ⇒ B ⊢ ∆

Γ ⊢ A, ∆
¬-gauhe

Γ,¬A ⊢ ∆

Γ, (t/x)A ⊢ ∆
∀-gauhe

Γ, ∀x A ⊢ ∆

Γ, A ⊢ ∆
∃-gauhe x non libre dans Γ, ∆

Γ, ∃x A ⊢ ∆


