
146 6. La démonstration automatiqueêtre utilisées 
omme dernière règle d'une telle démonstration. Parmi d'autrespossibilités, 
ette dernière règle peut être ⇒-intro
Γ, A ⊢ B, ∆

⇒-intro
Γ ⊢ A ⇒ B, ∆et, dans 
e 
as, la seule possibilité est d'avoir Γ = [P ], A = Q, B = P ∧ Q et

∆ = [ ]. La prémisse de 
ette règle est don
 le séquent P, Q ⊢ P ∧ Q et onénumère les di�érentes règles qui peuvent être utilisées 
omme dernière règled'une démonstration de 
e séquent. Parmi d'autres possibilités, 
ette dernièrerègle peut être ∧-intro
Γ ⊢ A, ∆ Γ ⊢ B, ∆

∧-intro
Γ ⊢ A ∧ B, ∆et, dans 
e 
as, la seule possibilité est d'avoir Γ = [P, Q], A = P, B = Qet ∆ = [ ]. Les prémisses de 
ette règle sont don
 les séquents P, Q ⊢ P et

P, Q ⊢ Q. On 
her
he d'abord une démonstration du premier de 
es séquentset on énumère les di�érentes règles qui peuvent être utilisées 
omme dernièrerègle d'un telle démonstration. Parmi d'autres possibilités, 
ette dernière règlepeut être la règle axiome, qui permet de 
on
lure. Cette même règle permet dedémontrer également le se
ond séquent et on aboutit à la démonstrationaxiome
P, Q ⊢ P

axiome
P, Q ⊢ Q

∧-intro
P, Q ⊢ P ∧ Q

⇒-intro
P ⊢ Q ⇒ (P ∧ Q)Quand on énumère les règles permettant de démontrer le séquent P ⊢ Q ⇒

(P ∧ Q), la seule règle d'introdu
tion possible est la règle ⇒-intro. En e�et,la règle ∨-intro, par exemple, ne permet de démontrer que des propositions dela forme A ∨ B et elle ne peut pas être utilisée pour démontrer une impli
a-tion. En revan
he, pour démontrer 
e séquent, on peut utiliser toutes les règlesd'élimination, par exemple, la règle ∧-élim
Γ ⊢ A ∧ B, ∆

∧-élim
Γ ⊢ A, ∆De plus, quand on utilise 
ette règle, le séquent à démontrer P ⊢ Q ⇒ (P ∧Q),nous suggère de prendre Γ = [P ], A = Q ⇒ (P ∧ Q) et ∆ = [ ], mais il nesuggère rien pour B qui n'apparaît pas dans la 
on
lusion de la règle. Il fautdon
 
hoisir une proposition B et si la proposition 
hoisie n'est pas la bonne,il faut essayer d'autres possibilités. Autrement dit, il est né
essaire d'énumérertoutes les propositions B possibles.


