
14 1. La logique des prédiats1.1.3 La réurrene struturelleLes dé�nitions indutives donnent un moyen de faire des démonstrationspar réurrene. Si une propriété est héréditaire, 'est-à-dire qu'à haque foisqu'elle est véri�ée par y1, . . . , yni
, elle est véri�ée par fi y1 . . . yni

, alors elleest véri�ée par tous les éléments de A.Une manière de démontrer ela est d'utiliser le seond théorème du point�xe et de remarquer que le sous-ensemble P de E des objets qui véri�ent lapropriété en question est fermé par les fontions fi et don qu'il ontient A.Une autre manière est d'utiliser la proposition 1.5 et de montrer, par réurrenesur k, que tous les objets de F k
∅ véri�ent la propriété en question.1.1.4 Les dérivationsUn élément x appartient à l'ensemble A si et seulement s'il appartient àun ertain ensemble F k

∅, 'est-à-dire s'il existe une fontion fi telle que x =

fi y1 . . . yni
où les y1, . . . , yni

appartiennent à F k−1
∅. Cette remarque permetde démontrer qu'un élément x de E appartient à A si et seulement s'il existeun arbre dont les n÷uds sont étiquetés par des éléments de E, dont la raineest étiquetée par x, et tel que si un n÷ud est étiqueté par un élément y et sesenfants sont étiquetés par des éléments z1, . . . , zn, alors il existe une règle fi,telle que y = fi z1 . . . zn. Un tel arbre s'appelle une dérivation de x.Dé�nition 1.8 (Dérivation)Soit E un ensemble et f1, f2, . . . des règles sur l'ensemble E. Une dérivationdans f1, f2, . . . est un arbre dont les n÷uds sont étiquetés par des élémentsde E tel que si un n÷ud est étiqueté par un élément y et ses enfants par deséléments z1, . . . , zn, alors il existe une règle fi, telle que y = fi z1 . . . zn.Si la raine d'une dérivation est un élément x de E, alors ette dérivationest une dérivation de x.On peut don dé�nir l'ensemble A omme l'ensemble des éléments de E quiont une dérivation.On utilise une ériture partiulière pour les dérivations. Tout d'abord, onérit la raine de l'arbre en bas et les feuilles en haut. Ensuite, on trae untrait au-dessus de haque n÷ud de l'arbre et on érit ses enfants au-dessus dee trait.


