
112 4. Le alul omme une suite de petits pasNous pouvons à présent assoier à haque fontion alulable un terme dulambda-alul.Dé�nition 4.30 (La représentation des fontions alulables)Soit f une fontion alulable à n arguments, on assoie à f un terme dulambda-alul, dé�ni par réurrene sur la onstrution de f .Si f est la i-ième projetion, on lui assoie le termefun x1 → . . . fun xn → ((((xi&x1)& . . .&xi−1)&xi+1)& . . . &xn)Si f est la fontion identiquement nulle, on lui assoie le termefun x1 → . . . fun xn → ((0&x1)& . . .&xn)Si f est la fontion suesseur, on lui assoie le terme
S = fun n→ ((fun x→ fun f → (f (n x f)))&n)Si f est l'addition, on lui assoie le termefun p→ fun q → ((fun x→ fun f → (p (q x f) f))&p&q)Si f est la multipliation, on lui assoie le termefun p→ fun q → ((fun x→ fun f → (p x (fun y → (q y f))))&p&q)Si f est la fontion aratéristique de la relation d'ordre, on lui assoie le termefun p→ fun q → ((p (K 1) T (q (K 0) T ))&p&q)où K = fun x→ fun y → x et T = fun g → fun h→ (h g). Si f est dé�nie paromposition des fontions h et g1, . . . , gm, alors soient G1, . . . , Gm et H lestermes assoiés à es fontions, on assoie à f le termefun x1 → . . . fun xn → ((H (G1 x1 . . . xn) . . . (Gm x1 . . . xn))&x1& . . .&xn)Si f est dé�nie par minimisation d'une fontion g, alors soit G le terme assoiéà ette fontion, soit G′ le terme fun f → fun x1 → . . . fun xn → fun xn+1 →

(Ifz((G x1 . . . xn xn+1), xn+1, (f x1 . . . xn (S xn+1)))) on assoie à f le termefun x1 → . . . fun xn → ((YG′ x1 . . . xn 0)&x1& . . .&xn)Nous voulons maintenant montrer que es termes représentent les fontionsalulables auxquelles ils sont assoiés.


